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1 Heywundovs veveay. A, liber Archimedis qui dicitur
quadratura parabolae 4. 8 000w émidsinmv] seripsi, en
ieiwov A, om. B. 4 v qulig] A, amicus 8. wiv] scnpsl

uve AB, tévy Torellius. b alyev] A, fore B. 6 sivexer]
A; om. 13 mg. grauiter. xel] A, om. 8. 8 vor] Torellius,
om. A#. 9 Syvondres ues] £7vcouorag nuey H, syvoxores

sipsy A, consueueramus M. 1 cudr] npev A aliis §,
mg. in alio 2 nobis. 12 xwi] A, om. 4. é:ud‘eq«‘}év mw]

Quadratura parabolae.?)

Archimedes Dositheo s.

Cum audivissem, Cononem mortuum esse, qui erga nos
nullum amicitiae officium neglegebat, te autem Cononi fa-
miliarem fuisse geometriaeque esse peritum, demortui causa
dolore adfecti sumus, quippe qui et amicus et in mathe-
maticis admirabili acumine praeditus esset, suscepimus autem
ad te per litteras, sicuti ad Cononem mittere constitueramus,
geometricorum theorematum quoddam mittere, quod antea
perspectum non erat, nunc uero a nobis perspectum est,
prius per mechanica inuentum, postea autem etiam per geo-
metrica demonstratum. eorum enim, qui antea in geometria
uersati sunt, quidam®) conati sunt scribere, fieri posse, ut
spatium rectilineum inueniretur dato circulo et dato circuli
segmento aequale, et deinde spatium totius?) coni sectlone
rectaque comprehensum quadrare conabantur lemmata mi-
nime manifesta adsuinentes; quare plerique agnouerunt, haec

1) Hic titulus ab Archimede profectus esse nequit; cfr. Eu-
tocius ad pl. aeq. I, 8 _

2) De .circuli quadratura egerant praeter alios Antipho,
Hippias, Hippocrates; hunc maxime significat Archimedes. ad-
paret, Archimedem, cum haeec scriberet, nondum ipsum de di-
mensione circuli egisse.

8) 6dov vo? xdvov ropd uix alia esse postest quam. ellipsis.
sed et insolenter dictum est, et offendit, quod propter xal eo-
delag etiam de segmentis ellipsis accipiendum est; cfr. Quaest.
Arch. p. 149. de conatibus ellipsim quadrandi ante Archimedem
mtul notum est.

A, demonstraus '!3
A, erat 8. 16 ravze] A, hoe 8.
omze A; quae quidem 4, mg omsp.

13 odv] addidi, om. AB. 15 2ov]
19 duomee] Torellius,
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ab 1is inuenta non esse. segmentum autem linea recta sec-
tioneque conl rectangull comprehensum neminem ex priori-
bus quadrare conatum esse scimus, id quod iam a nobis
inuentum est; demonstramus enim, quoduis segmentum linea
recta sectioneque coni rectanguli comprehensum tertia parte

" maijus esse triangulo basim eandem habenti quam segmen-

tum et altitudinem aequalem, hoc ad demonstrationem ad-
sumpto lemmate,') spatiorum inaequalium excessum, quo
maius excedat minus, sibi ipsum additum quoduis spatium
datum terminatum excedere posse. hoc autem lemmate pri-
ores quoque geometrae usi sunt; nam cireulos duplicem ra-
tionem habere inter se quam diametros [Eucl. XII, 2], hoe
ipso lemmate usi demonstrauerunt, et sphaeras triplicem
inter se rationem habere quam diametros [Eucl. XII, 18],
et porro quamuis pyramidem tertiam esse partem prismatis
eandem basim habentis, quam pyramis, et altitudinem aequa-
lem [Euel. XII, 7]; et quemuis conum tertiam esse partem
eylindri eandem basim habentis, quam conus, et altitudinem
aequalem [Eucl. X1I, 10], demonstrabant lemma illi simile
[Euel. X, 1] adsumentes. accidit autem, ut omnia illa theo-
remata nullo minus eorum, quae sine hoc lemmate demon-
strata sunt, certa habeantur; et satis mihi est, si ea, quae
nunc edimus, ad eandem fidem perducta sunt. demonstra-
tiones igitur eorum a nobis conscriptas mittimus, prius, quo

1) De hoc lemmate cfr. De sph. et cyl. I p. 9 not. 2, De
spiral. I p. 12, 6 8qq. inter priores geometras (lin. 13) praecipue
de Eudoxo cogitandum esse, adparet ex I p. 4, 5 sqq., ubi Eucl.
XII, 7 et 10 ei adtribuuntur, quarum haec ope Eucl. X 1 de-
monstratur, illa alio prorsus wodo (u. Studien iiber Euklid
p-34). in Euel XII, 2 usurpatur X, 1, in XII, 18 neque hoc
neque lemma Archimedis. cfr. Quaest. Archim. p. 150.

toYTw] scripsi, evto A, hoc 4.
aveauls] H, e corr. G, pvoeprs A. 21 duoior] scripsi, opoiwg
AB. 22 ljppd v] Anupene AB. 23 03] Torellius, om. AfB.
24 zod AMjpparoc] A, om. MB. 28 &ouet] scripsi, sufficit 4,
oot A 26 rovrowg) scripsi, zovrov A, todray Torellius.
évaypéveor] scripsi, aveyusvor A, évayouévay G.

17 G67¢] addidi, om. Af.
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4 86, om A. & re] BG, awre A, 11 éma,bocédvaoﬁ
BG, smypavoveor A. 2 7] BEG, supra ser. D, om. H.
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modo per mechanica perspecta sunt, deinde uero etiam, quo
modo per geometrica demonstrantur. praemittuntur ‘autem
otiam conica elementa ad demonstrationem utilia. uale.

I

Si data est sectio coni rectanguli, in qua est ABI', et recta
BA-diametro parallela est uel ipsa Z '
diametrus, AI" autem rectae i B
sectionem coni contingenti parallela,

erit 44 = AT; et si Ad = 4TI,

. recta AT rectaque in B sectionem

coni contingens parallelae erunt
[Apollon. T, 461.%) '

A

A

VAl A

1L
Si ABI sectio est coni rectanguli, et recta B4 diametro
parallela est uel ipsa diametrus, recta autem AA4T’ rectae

in B sectionem coni contingenti parallela est, et recta EI’
sectionem in puneto I' contingit, erit B4 = BE [ Apollon.

I, 85].%

19 -

IREN
81 ABI' sectio est coni rect-
anguli, et recta B4 diametro par- £ Z

4 . allela uel ipsa diametrus, ducuntur '
1 autem rectae quaedam 44, EZ

‘ ' A A A

1) Cfr. ZMP. XXV p. 51 nr. 14,
2) Cfr. ibid. p. 53 nr. 16.

& 6‘%_;} Torellius, n de A,

bodoyaviov] BGH, opdoywvior A.
570t BE. 23 adre] B, cvre vy A, abte & G diapsreos]
BG, Sicpsrew A. dypFiwvii] dyfao E, ayffoser A. 24 meex
— B] 8, om. A. ‘émpodoveav] AB; émpaboveer G, mg. meol
&y Smpadovoay. i '
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oveay tiég TOoU xdvov Touds, é66eitar, ©¢ ¢ BA morl
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~wray e oy B, I' eddslav, tov adrdv ifa Adyov &
ZO wotl tav OH, 6v &« 44 noti tov AZ.

dydo pap 0w tov H mepe vev A & KH- Eeuw

o, g & BA morl tav BK pdxet, olrog & AT mozl

tav KH Jvvdust dmodédauxtar ydo Tovro. 266eizen

0
L 2.
» B
N \\
KZ\ v/ i
&
y/4 4 Z I 4 Z 7 7

18 &oe, ©g ¢ BI moti tav BI pdxst, ottws & BI morl
zav BO dvvdper loow ydp oi A4Z, KH* avdioyoy
%o &vil of BI', B®, BI poaupdl. &orve tov adrdy
Zyev Abyov & BI mori tév BO, Sv & I'O morl tow
OI éevw doa, g & I'd mori vav AZ, otreg & OZ
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rectae in B sectionem coni contingenti parallelae, erit
Bd:BZ = Ad*: EZ2Y)
Haec autem in elementis conicis demonstrats sunt.?)

Iv.

Sit ABI" segmentum linea recta sectiomeque coni rect-
anguli comprebensum, et a media recta AI' ducatur B4
diametro parallela, uel ipsa diametrus sit, ducta autem recta
BI producatur.®) si igitur alia recta Z® rectae B4 par-
allela ducitur, ita ut rectam per B, I' ductam secet, erit
7Z0®:0H—=A4A4: AZ.

ducatur enim per punctum H recta KH rectae AI" par-
allela; erit igitur B4 : BK = AI”: KH?; hoc enim de-
monstratum est*) [prop. 3]. erit igitur

BI': BI = BI®: BO% nam 4Z = KH;®)
itaque rectae BI', B@, BI proportionales sunt [Eucl. V

1) Apollon. I, 20; ZMP. XXV p. 50 nr. 12.

9) In elementis conicis Aristaei et Euclidis; ibid. p. 42.

3) Respicitur ad fig. 2 solam; sed cfr. ZMP. XXV p. 58*. in
# ad fiuras adscribitur: in utroque (in ras) exemplari
erant duae figurationes.

4) Sc. a prioribus, v tolg xewirols crorysioig; neque enim
in prop. 3 demonstratum est. sed fortasse dmodédsixrean oo
zodzo lin. 14 interpolata sunb. ceterum debuit esse 4.4%: KH?;
sed 44=4dT.

5) Itaque AI': KH == AT': Z4 — BI': BO; et

B4 :BK = BI': BI
(Eucl. VI, 2).

1 BA] A, bd longitudine §. 2 BZ] A, BZ pdza €
corr. G, bz ita 8. 3 0] B, dn A 67o] A om B 9
ne &ydfj] scripsi, nerayden A, producatur 6. 10 B] B,
4A 12 H|®, 1A KH]A, KIG, hk supra scr. at ke
] 13 &oo] A, auntem @. 14 KH] Basil., KI A§, in
alio kh mg. . 15 mori (alt) — 17 B} B, om. A. 19
AZ — p.27u,1 OH] B, O@H seq. lac. magna A.
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dyueve & BA wagd vav deduergo,
\ ol 08 A4, AT i6ar, é66sivan Té
AT magddinios & xevs w5 B &m-
pavovee tig tod d9Foyeviov xd-
vov Touds. medw, émel magd viw
Oudperody dotiv & AE, xel éxd
tob I'e I'E éxven dmipadoven vag
T0% dpPoyoviov xdvov touds xare
0 I, & 08 AT mapdiiniog 7@
xote 0 B imwpavovea, i Zetiv
¢ EB t@ BA* d6re vov abrdv éye
Adyov & A4 motl vav AT, v &
AB moti tdv BE. & pdv odv dlya véuves & aydsice
10y AT, dé0aturars & 0 wif, &y90 wic GlAe & KA
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quare erit BI': BO = I'@: OTI;') erit igitur
I'd: 47 = 0Z: OH?)

sed 44 == A1I'; ergo adparet, esge
Ad4: 472 =760: 0H.

def. 9.

V.

Sit ABI' segmentum linea recta sectioneque coni rect-
anguli comprehensum, et a puncto 4 diametro parallela
ducatur recta Z.4, a I’ autem recta I"Z sectionem coni in
puncto I' contingens. iam si in triangulo Z AT rectae AZ
parallela recta aliqua ducitur, in eadem ratione et recta
ducta a sectione coni rectanguli et AI" a ducta recta secta
erit, pars autem rectae AI" ad A sita respondebit parti
ductae rectae ad A4 sitae. '

ducatur enim recta aliqua 4K rectae AZ parallela, et
primum recta 4E rectam .41 in duas partes aequales secet.
iam quoniam ABI" sectio est coni rectanguli, B4 autem
diametro parallela, et 44 = 41, recta in puncto B sectionem
coni rectanguli contingens rectae AI" parallela erit [prop.
1b]. rursus, quoniam recta 4E diametro parallela est, a
puncto I autem recta I'E ducta est sectionem coni rect-
anguli in I" contingens, et recta 4I" rectae in puncto B
contingenti parallela est, erit EB — BA [prop. 2]; quare
Ad: AT = AB: BE. si igitur recta ducta rectam AI in
duas partes aequales diuidit, demonstratum est propositum
si minus, alia recta K 4 vectae AZ parallela ducatur; de-

* 1) Quia BI': B® = BO : B sine (Eucl. V, 16)

BI:B@=B@:BI,

erit (Buel V, 18) 1@ : BO® = OI': BI'; tum u. Eucl. Y, 16.
2) Nam BI':BO@ =I4:4Z, et I'O: Ol = OZ: OH
(Bucl. VI, 2).

4 £] om. AB; et sic deinceps. 11 évaloyor] A, om. B;
delendum cum Basil. et Torellio. 12 76 morl v] scripsi,
wote 7o AB. 13 76 (tert.)] scripsi, 7o A, 70 (B). 14 meod]
B, wor: A. '
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weoe tov AZ* daxréov otw, bte Tov adrdv Eyer Aéyov

& AK moti tav KI'y ov & KO moti tav @ 4. émsl pag

(6o éotiv & BE ©& BA, loa &ovi »al & IA vé KI-

tov ovtov dpa Adyov Eyee & AK mori tav KI, bv ¢

5 AT motl vov A4A. &yse 0% xel & KI mort rav K@
10v adrov Adpov, ov & AA moti vav AK* 0é0sixron
yag v 19 moedregov: Geve TOv adrov Abyov Eyer &
K® xoti tav @A, ov & AK moti vav KI. 0é0erxrai
oy 10 mpoTERév.

7

10 S.

Noelodw 0t 70 [Ote Zotiv 10 &v v¢ Hewole] moo-
xetuevov [dpopevov] éninedov dpBov motl Tov dolfovre,
xol 1dg AB yoeupdg [Enaive] va piv éxl o adrd 16

- A wdve voeledw, o 0t éxl Hdregpa dvw, 1O 08 BAT

15 Tolyovoy E610 GpPoydviov dpfav Epov Tav morl TH
B yoviaev xel vov BI' mlevodv leev vd fuieele vod
Guyod [dnhovére Tems odeng téc AB t§) BI'], xpeudedw
0& 0 tolyovov éx tédv B, I auslov, xpeudido 0%
neit §Ako ywolov v0 Z éx Tob frégov ufpcos Tod fuyod

20 xere 10 A, nol (Gopoomelrw TO Z ywelov xavd TO A
xospausvov v BAIL voiydve ottwg Eyovre, Gg viw
xeiToan. Qopl 0, ©0 Z ywelov 1ot BAI touydvov
péoos Tolvov eluev.

émel pop Vmixeven idoggoxiwv & {vydg, ein xa &

25 A" poopuc moge tov Oplfovre, «f 0% mov’ dodds
aydusver 7& AL v 1 600G émimido morl Tov dol-

2 zav (pr.)] G, e corr. E, tov A. 4 ¢ 4K] #8, om, A.
7 Gote] B, wg A. 11 2o (pr.) — 12 Godusvor] A, proposi-
tum . 12 énimsdov boPov] scripsi, sme opFov AM. 13
Enaze] A, om. 8. ] A, hoc B. 14 xdre vosicta] G, na-
tavosedw A ] A, hoc 8. 15 @] scripsi, ta A, 70
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monstrandum igitur, esse 4K : KI'= K®:®.4. nam quo-
niam BE = B4, erit etiam 4 = KI;') itaque
AK: KI= AT': 4 4.

uerum etiam KI: K@= 4.4: AK; hoc enim in praecedenti

demonstratum est;?) quare erit K@ : @4 = 4K: KI5
ergo constat propositum.

VL

Fingatur autem planum suppositum?) ad horizontem per-
pendiculare, et quae in eadem parte rectae A4 B sunt, in qua
est punctum 4, infra esse fingantur, quae in altera, supra,
triangulus autem BAI sit rectangulus angulum ad B posi-
tum rectum habens et latus BI' dimidiae librae aequale,®)
suspendatur autem triangulus ex punctis B, I', et in altera
parte librae aliud spatium Z ex puncto 4 suspendatur, spa-
tiumque Z ex A suspensum cum triangulo BAI ita se ha-
benti, uti nunc positus est, aequilibritatem seruet. dico igi-
tur, spatium Z fertiam partem esse trianguli BAT"

nam quoniam suppositum est, libram aequilibritatem ser-
uare, recta 4I' horizonti parallela erit, et rectae ad AT
perpendiculares in plano ad horizontem perpendiculari duc-
tae ad horizontem perpendiculares erunt.®) secetur igitur

1) ZMP. XXIV p. 178 nr. 3. :

2) Ex prop. 4 erit KI: 1@ =— 44 : K4; tum u. Eucl. V, 19
coroll.

8) Erit enim (Kucl. V,22) K4: K@ = AI': AK; tum u.
Euel. V, 17 et 7 coroll.

4) De toto hoc loco u. Abhandl. zur Gesch. d. Mathem. V
p. 67.

5) Uerba inepta dnlovérs — BI" lin. 17 sine dubio interpolata
sunt,

6) Nam AI" ei rectae, secundum quam planum perpendiculare
horizontem secat, parallela erit (Euel. XI, 16); quare rectae ad
AT perpendiculares etiam ad illam rectam perpendiculares erunt
(Eucl. I, 29). tum u. Eucl. XI def. 4.
Torellius. 21 Zyovri] Torellius, sovee AR, 24 #n xe]
scripsi, enxe: A, assimilatur 8. 25 wupd vov deiforre, «il
Torellius, ovrov optfovror A, ipsi orizonti 8.

Archimedes ed. Heiberg. II. Ed. IL 18
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fovra xadrévor g66otwrar Eml tdv bpifovra. TeTudedg
01 o BI' yoopue xate 10 E ovrog, 0are dimwdaciovy
eluev rov I'E 185 EB, xal §y8w magd tav AB & KE
y, B F 7 %ol reTudefeo Olya xard

5 10 @ tov 0N BATI 19:-
@ yOvov %evrQov fdosdg
g6t t0 O Gausiov: §¢-

dstxtan peQ ToDT0 v Tois

Z

Muyyevexols. & xe oty

10 4
utv xoz¢ t¢ B, I' xgéuacig Avdf, xate 0t ©0 E xge-

100 BATI zouydvov &

pecdf, wevel 1o Tolywvov, hg viv Exa ExaeTov ydg
TV xosuapivor, & ov Gouclov xe xoveeTedf, péve,
Gote xard xddetov slusv 16 Te Gausiov TOD xPEURGTOD
16 %l 170 xEvrgov To¥ [dgsog ToT xQsuausvov " dedeixTay
poo %ol tobro. émel odv v edrdv EEs xardeTadiy
70 BI'4 roiywvov motl tov fwydv, leogoorijest dpolmg
10 Z ywolov. éxel 0% leoggoméovty T0 uiv Z wmQeud-
uevov xeve v0 A, 10 08 BAL nave 0 E, dflov, og
" 20 avuimenovdi voig pdxsewy, xel f6tiv, dg & AB moti
tav BE, ovtwg 10 BAI rolyovov moti ©0 Z yweiov.
touwiecic 08 ¢ AB vig BE- xei ©0 BAD é&ou wol-
yovoy TITldeiéy &6t Tov Z ywglov.
pavegdy 0t [Bti] xal, &l xo Touwddoiov 7 10 BAI
2 tolyavoy vov Z ywplov, Ott iGoggomrjGet.

¢.

"Eorw wdlv fuyog & AT yoapud, uéeov 0% adrig
é0tw ©0 B, xal xpsudedo xere 10 B [0 I'dH zgi-
yovor], 10 08 ['AH Eote tolpovoy auflvydviov fd-
306w uiv Eov tav AH, Upog 0% vow leav &oveav vé
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recta BI’ in puncto E ita, ut sit 'E = 2 EB, et ducatur
recta KE rectae 4B parallela seceturque in puncto & in
duas partes aequales; itaque punctum O trianguli BAI
centrum grauitatis est; hoc enim in Mechanicis demonstra-
tum est [De plan. aequil. T, 14].1) iam si trianguli BAI
ex punctis B, I" suspendium soluitur, et ex E suspenditur,
triangulus manebit, ut nune se habet; omnia enim suspensa,
in quocunque puncto posita sunt, ita manent, ut punctum
suspendii centrumque grauitatis suspensi in perpendiculari
posita sint; nam hoc quoque demonstratum est.?) quoniam
igitur triangulus BI'4 eandem positionem habebit ad libram,
ut antea cum eo aequilibritatem seruabit spatium Z. et quo-
niam spatium Z ex A suspensum triangulusque BAI' ex E
suspensus aequilibritatem seruant, adparet, ea in contraria
longitudinum proportione esse [De plan. aequil. I, 6—7],
et esse BAT': Z = AB: BE. sed 4B = 3 BE; ergo etiam
BAI' = 37Z.

et manifestum est etiam, si triangulus BAI triplo malor
sit spatio Z, aequilibritatem ea sermatura esse.

VIL

Rursus recta 4TI libra sit, mediumque eius sit B, et ex
B suspendatur,®) I'4 H autem triangulus sit obtusiangulus
basim habens rectam 4 H, altitudinem uero rectam dimi-

1) Cfr, ZMP. XXIV p. 179 nr. 6. N

2) Sine dubio ab Archimede ipso in libro de centro gram-
tatis olim edito. : A

3) Sc. libra; cfr. p. 276,16. nam triangulus I'<4H non ex
B, sed ex B et I" suspenditur (p. 276, 1).

1 xadévor] B, nedevos A. 10 &) Torellius, o A. 11
wdg] scripsi, Avdam A, 12 pevsi] manet B, 13 xa xo-
rooradjj] scripsi, #ovecreder A, statutum est § (-atu- n
ras.). 16 yao] B, ovr A 17 BI'4] A, bdg 8. 18
isogooméovrt] E, oggomewvre A. 24 §ri] AS, deleo. 28
10 LA H zetyovov] A#, deleo.

. 18%
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nueeere tov fuyod, xel xpsudodo 16 AH tolyovey
é&x tov B, I' causlov, v0 0t Z ywelov xgsudusvoy
xate ©0 A ldoggonis Eotw e I'AIl toupdwy obtamg
Egovte, g viv xeiven. Ouoiwg 0% daydijoerar o Z
5 y0Qlov ToiTov pépes o I'AH zolywvov.
xQeudedo ydo v xel ¥ldo ywelov & tov A volvov

Y r ya',gog dov o0 BI'H ©gy-
yavov® lGogoonteer 01 o
BAI' rolyovov e ZA.
wi Z I énel ovv to wiv BI'H ol
yovov icoggomsl v¢3 A, 7o

A s

0t BI'd © Z A, xei vol-
rov €61l o0 BI'A 20 Z A, paveodv, vt xal 1o TAH
Tolyovoy Toumideiov voib Z.
15 ' 7. ,
"Eeto {vyos 6 ABT, uéoov 8t adrod ©o B, el xpe-
uoedo xerd 1o B, v0 0% I'AE zolyavoy bdpSoydviov
boPav Eyov vav mori v6 E yoview, xel xosudedeo &
to¥ §uyot xeve ta I, E, 10 0t Z yoplov xeeudedo xaro
2070 4 %ol leogoonelro ©H IAE otrwg Egovri, Gg viw
xelven, Ov 0t Adyov ¥yee & AB motl tow BE, vodrov
érere to I'AE roiywvov moti 10 K yoplov. gaul 07,
10 Z ywolov tov utv I'AE voipdvov Eladeov sluev,
tov 0t K pesifow.
5% Asddpdo yap Tov AEILT zoupdvov 10 xévrgov tob
fegeos xal Eoto 10 @, xei & OH dyde wopd vév
AE. émgi obv lGoggomesi 0 I'AE volyovor g Z

1 AT'H] A, gdh 8. 8 z6] GH, 7o A.
ds AB. b zoivor] A, esse tertia @.
GH. 8 7] scripsi, ds AR,

4 d7] scripsi,
6 7] BDE, zo
11 4] B, 4 A. 12 %ol —

]
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diae librae aequalem, et triangulus 4T"H ex punctis B, I
suspendatur, spatium Z autem ex .4 suspensum cum trian-
gulo I'4H ita se habenti, ut nunc positus est, aequilibri-
tatem seruet. iam eodem modo demonstrabimus, spatiom Z
tertiam partem esse trianguli I'4 H.

suspendatur enim etiam alind spatium {(4) ex puncto 4,
quod tertia pars sit trianguli BI'H; triangulus igitur BAT
cum spatio Z -+ A aequilibritatem seruabit.!) iam quoniam
triangulus BI'H eum spatio .4 triangulusque BI'4 cum
Z 4 A4 aequilibritatem seruant, et tertia pars trianguli B4I
est spatium Z + 4,%) manifestum est, triangulum I'4H triplo
maiorem esse spatio Z.

VIIL

Libra sit 4BI" mediumque eius punctum B, et ex puncto
B suspendatur, I'4E autem triangulus sit rectangulus an-
gulum ad E positum rectum habens, et in libra ex punctis
I', E suspendatur, spatium uero Z ex A suspendatur et cum
T'AE ita se habenti, ut nunc positus est, aequilibritatem
seruet, sit autem
AB:BE =TAdE: K.

dico igitur, spatium Z minus esse friangulo I'4 E, maius
autem spatio K.

sumatur enim trianguli 4EI" centrum grauifatis et sit @
[p- 274, 15qq.], rectae autem JE parallela ducatur @ H. iam
quoniam triangulus I'4E cum spatio Z aequilibritatem ser-
uat, erit

1) Nam suppositum est, Z et I'd H aequilibritatem seruare,
et 4 cum BHI' aequilibritatem seruat (prop. 6b). hine autem
hoc quoque sequitur, esse BAI" = 3 (Z - 4) (prop. 6).
2) Egt enim etiam 4 = { BI'H.

13 ZA] A, om. 8. 183 Z4] G, Z4 A. 14 zoumidaiov] A,
triplum est . 16 A4BI') 8, 4B A, AT Riualtus. xos-
pascde] GH, nsxpspesdo AB. 17 8%] addidi (cfr. p. 276
not. 3), om. A4. 18 ©@) scripsi, tav A, 16 Torellius. 26
A4EI A, gde 8.
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ywele, Tov avtov éxe Adyov t0 I'AE ywelov motl o
Z, 6v ¢ AB wovi vav BH" &ore Elacedv éoti td Z
Y, BE H I 100 I'dE xal émsl 1o

I'4 E zolywvov moti udv
1 ~ ks .
5 -8 70 Z tovrov é&yeL Tow
Abpov, ov ¢ B A motl téw
' BH, moti 0% 70 K, ov
] 4 [ g| &Bdmor vy BE, 8-
' lov, @g uslfove Adyov

10 &gt ©0 T'd E zoiyovov moti 60 K 1 movl 10 Z° &evs
peitév éove ©o0 Z vov K.
9.
"Eere mwéliv t0 ptv AL Eyiov, péeov 0% «drod
70 B, 10 0% I'dK tolyovov éuBivydwov pdew ubv
16 &gov vav AK, Upog 0t vav EI, xei xgeudodeo &
t00 fvpod xere ta I'y E, 10 08 Z ywolov xpsudede
zerd ©0 A xel iGogoonsitew tH AI'K torydve olreg
Eyovti, Gg viv xsizar, Ov 0% Adyov &ye & AB morl
rév BE, votrov éyéro 10 T AK voiyavov movl 70 A.
20 poul 04, v0 Z vod pév A peifov eluev, Tov 0t ALK
Elaaaov.
devyijeeron duolwg T modregov.

r

L.

"E6to mdlw 1o piv ABI Cdyrov xal uéeov adrod
%70 B, 10 0¢ BAHK zoanéfiov tds utv morl voig B,
H eopclorg yovies So9ag Eyov, vav 0t KA mlevgov
ént 0 I' vevoveaw, xui v éxer Adyov & AB movl wav

b Eyst] B, sgov A, 14 &pfluoydrov] A, sit ambligonium
8. 15 xpesudeto] Basil., xenospacdo A. 16 xospudedo] Basil.,
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I'dE:Z = 4B: BH [De plan. aequil. T, 6—7];
quare Z < I'4E. et quoniam est
T4E:Z = B4:BH,
et TdE : K = BA: BE [ex hypothesi], adparet, esse
TAE: K >TA4E:Z
ergo Z > K [Eucl. V, 10].
IX.

Rursus sit 41" libra mediumque eius punctum B et 4K
triangulus obtusiangulus basim habens 4K, altitudinem au-
tem EI, et in libra ex I', E suspendatur, Z autem spa-

A B £ 7
' 7
"

z
] A

tium ex A4 suspendatur et cum triangulo 4I'K ita se habenti,

ut nune positus est, aequilibritatem seruet, sit autem
I'dK: 4= AB: BE.

dico igitur, spatium Z maius esse spatio ., minus autem

triangulo 4T'K. .
demonstrabitur eodem modo, quo praecedens proposltio.

X.

Rursus sit 4BI" libra mediumque eius punctum B et
BAHK trapezium angulos ad puncta B, H positos rectos
habens latusque K4 ad I uergens, et sit

B4KH: 4= AB: BH,

xexpepocdo A. 17 AT'K] 8, 4EK A. 22 6;101’07?] A,
autem similiter 4. 25 70 B] A, sit b 8. roaméliov]
scripsi, reamsterov A; eb sic deinceps. 27 AB] B, B4 A.
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BH, tovtov éyére v BAKI toanéfiov wotd 10 A,
xQepdede 0t 10 BAHK toanéfiov éx tob Lupod xerg
¢ B, H causia, xgeudodn 0t xal v0 Z ywolov xarq
0 A4 xai igoggonslro 16 BAKH toenelie otVrae
s Epovee, dg viv dmdxeirar. Qoud, v Z 100V ElucGoy
uey Tov A.
rerpdodw yao & AI xare vo E obrwg, dors, by
et Adyov & dumlecie vég AB wal & KH mord vy
Ouwdeoley vidg KH xoi vev BA, woitov Eyaw tov EH

0 4 B F A I" ®oti tov BE, xal 01d tod

[ / E mage rév B dydsice
,l_@ e c?‘E N zerpdedo dlye xard

2 70 ©° 7o) 09 BAHK tpa-

) nefiov xévrgov doTi TO

15 P Bdosog 10 @ déeixTen
A ' yae 1otro &v voig Myye-

vizolg. Ty ovv 10 BAHK
roanéfiov xure ptv t0 E xgeuacdf, dmd OF tow B,
H oopeiov Ivdf), uéve vy adrev &ov xevderasu
20 0uer T@ adrer voig wETegov xel iGopgomsl T Z 100Lp.
énel odv (goggomel 10 BAHK voamétiov xard td E
nQEpeuEVOY 10 Z y0olp xerd T A XQEUAUEVQ@, EGGE-
T, &g & AB motl véw BE, vo BAHK toanéiiov
woti ©0 Z ywelov - wslbove dpe ASyov &er v6 BAHK
25 TQUwEGLov ®ovl T0 Z fmse moti 10 A, mel xal & AB
woti tav BE ueifove Adyov Eye fiwep movi vov BH-
&ore Elageov é66eivar TO Z Tov .

oot
"Botw wdlw 1o uiv AT {oypov xal péeov adrod
070 B, 70 08 KATP voenifiov Zoro vig plv KA,

vz -
e
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irapezium autem BAHK in libra ex punctis B, H suspen-
datur, spatium uwero Z ex A suspendatur et cum trapezio
BAKH ita se habenti, ut nunc positum est, aequilibritatem
seruet. dico, spatium Z minus esse spatio .

secetur enim recta AT in puncto E ita, ut sit

24B+ KH:2KH 4 B4 = EH: BE [Eucl. VI, 10],
et recta ENN per E rectae BA parallela ducta in puncto @

~ in duas partes aequales secetur; itaque trapezii B4JHK

centrum grauitatis est @; hoc enim in Mechanicis demon-
stratum est [De plan. aequil. I, 15]. si igitur trapezium
BAHK ex puncto E suspenditur, a B, H autem punctis sol-
uwitur, manet eandem positionem habens propter eadem, quae
supra [p. 274, 12sqq.], et cum spatio Z aequilibritatem seruat.
jam quoniam trapezium BAHK ex E suspensum cum spatio
7 ex A suspenso aequilibritatem seruat, erit

AB: BE = BAHK : Z [De plan. aequil. I, 6—71;
quare BAHK : Z > BAHK : 4, quia etiam
AB:BE > AB: BH [Eucl. V, 8];
ergo Z < A [Bucl. V, 10].

XI.

Rursus sit AI" libra mediumque eius punctum B, et
KATP trapezium sit latera K4, TP ad punctum I’ uer-
gentia habens, latera autem 4P, KT ad BI" perpendicu-

2 xpspdodaw] xexpspacdo A. 3 ¢ B, H ccpsic] B, tov
B H copeiov A.  wospesfe] xexospoido A. 7 4] AS;
debuit dici BH. 9 zaw (pr.)] scripsi, wns AB. #yaw] B,
ov egee A. 19 lodf] scripsi, Awdun A.  Epov] GH, egovra
A 20 8i& vd adra] seripsi, 0’ evre A, propter hec (")
B. 20 icogeomsi] B, topeomstrw A, t6ogeomrea Basil. 23
AB] B, BA A. 24 do«] Basil, om. AB. ¥ye] Basil, gor
AB. 29 xxd péoov] A, medium antem B.
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TP mievoeg &yov émi w0 I' vevotsag, tog O% 4P,
KT xedévovs énl vav B, el & AP éni 10 B muin-
reT@, Ov 08 Léyov éyer & 4B worl vév BH, zoivow
éréro 16 K TP vounéfov moti vo A, 10 0t AKTP
s TOemELLoY xQeudodo éx Tob fvyod xave v B, H xel th
Z wove ©0 A, el iGopgomelro 10 Z ¢ AKPT 7ge-
welip obrwg Eyovui, dg viv xsirer. duolwg 0% 7oig
mpbregov dsiydjostar Elacaov to Z ymelov tov A.

¢f8.

10 “Eote mdlw 1o wiv AI' tpov, uéeov 6% adrov
70 B, 10 08 AEKH toanéliov éotm vdg utv moti zoig
E, H eouciors yovieg dodag Egov, tog 02 KA, EH
yoopuas woti 7o I wevodeag, xel dv udv Adpov Fye
& AB moti vav BH, votvov &étw vo AKEH voe-

15 wéfrov morl 0 M, dv 0% Adpov Fyev & AB motl tiw
BE, tobrov vov ldyov éyérom vd0 AKEH vpaméfiov

. motl T0 A, ®eeudedo
4. L E L AT 5 vy AKEH vou
/ neftov éx Tod fupod

6/K  zare ve E, H, 10

0¢ Z ywelov xge-

20

peedo xare o A,

2| ra]
| xed l6ogoomeltd TG

M ’ ¥4 »
P Toanelie oUTwg EYov-

26 1L, @g vOv Vménel-
tar. qepl 01, 10 Z vob piv A usifov slusv, Tob
0t M &leceov. |

Elefov yap 100 AKEH toanstiov vd xévroov tob
Pdocog, Eotw 0 10 @ lapiestar 0 buolog Té wos-
30 7éQov " xei &Gyw vav OI mapd tov AE. dv otwv 7o
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laria, et 4P in B cadat, sit autem #B: BH = AKTP: 4,
et trapezium AKTP in libra ex B, H suspendatur, Z autem
ex A, et spatium Z cum trapezio 4K PT ita se habenti, ut

4 B H T

!
|

4

Vi

punc positum est, aequilibritatem seruet. eodem igitur modo,
quo in praecedentibus propositionibus, demonstrabitur Z <l 4.

XII

Rursus sit 4 I libra, medium autem eius punctum B, et
AEK H trapezium sit angulos ad puncta E, H positos rectos
habens rectasque K4, EH ad punctum I uergentes, sit
autem

AB:BH=— AKEH: M, ¢t AB: BE = AKEH: 4,

et trapezium 4K EH in libra ex punctis E, H suspendatur,
Z autem spatium ex A suspendatur et cum trapezio ita se
habenti, ut nunc positum est, aequilibritatem seruet. dico
igitur, esse M > Z > 4.

sumpsi enim trapezii 4K EH centrum grauitatis, et sit
@; sumetur autem eodem modo, quo supra [p. 280, 7 sqq.]; et
duco O rectae AE parallelam. siigitur trapezium in libra

b nosudodw] nenpsuecdo A. 6 o Z] B, e corr. EG, ¢
Z A. 8 #lacoov 16 Z yooiovr] A, spatium z minus esse
a8 12 copsiosg] A, om. 8. 17 xgepcodo] renpspacdo A.
21 xpsudedw] seripsi, ewnpspacdw A, uexpspuacde Torellius.
28 #lefov] A, accipio B. 80 OI] A, in ras. B.
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Teamwiiov dx tod tupol npeuaodh xewe vd I y GO 0%
v B, H i, pevel vov adviv Eyov xerderesiy
xol i60g0omios veh Z dud 7o adre Toig wodregov. Exel
0% ldoggomel 0 Toaméfior nosudusvor nare v I 16 7

5 XQEUQUEV® x0Td TO A, TOv abrov EEs Adpov To ;Qa_
wéfeov worl 10 Z, bv & AB moti vow BI- dfdow ovw,
Bve 0 JKEH moti piv w0 A usllove Adyov Exer 7
woti 70 Z, mori 0% 10 M éAdecove 7 mwori td Z* Gore
©0 Z 700 uiv A peitév &6, tov 0F M Hacoov.

10 .

"Eoto mddww 1o pdv AT §opov, nard pdeov O%
evrod o B, 10 0t KA TP toanéfiov, Bere tag uby
K4, TP mievgds vevodeas sluey émdl 1o I, zag 03
AT, KP xadérovs éml vav BT, xpepdodo 0} & vow

15 fvpod xeve vo E, H, td 83 Z goolov xspdedo xard
0 4 zel iGoggonslve t)) AKTP Toamelin olTamg
rove, &g viv wsitar, xel bv ubv Iy Adyov & AB
wotl v BE, todrov &yétw 16 AK TP Toamefiov motl
70 A yoglov, dv 0t Abyov e & AB mori viw BH,

20 To¥tov &m0 adrd Teumiliov morl 1O M. ouoleg
07 ¢ medregov daydiceran v Z vod ptv A peitov,
T00 0¢ M Eixcaov.

10’
Eorw tpdue 10 BOT megueybusvov dud eddelag e
2 00F0yOVIOV %GYOV Touds. E6Te 01) modTov & BI mor’
bgBds & dieprop, xal §ydo dmd uiv vov B Gauslov
¢ \ A
« B4 maga wiv Oudpergov, dmd 0 vob I' & I'd

1 ngspwejj} scripsi uésmxaﬂnasrm A 2 i
« ) . uevei] manet
1. 3 73] G, ve A. 7 4] 8, 4 A. 12 zoanéfior] roa-
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ex puncto I suspenditur, a punctis E, H autem soluitur,
manebit eandem positionem habens et cum Z aequilibritatem
geruabit propter eadem, quae supra [p.274,12sqq.]. et quo-
piam trapezium ex I suspensum cum Z ex 4 suspenso aequi-
libritatem seruat, erit AKEH : Z = 4B : BI; adparet igi-
tur, esse AKEH: A > AKEH:Z et :
AKEH: M < AKEH : Z [Eucl. V, 8; cfr. p. 282,135q.];
ergo erit [Eucl. V,10] M >Z > 4.

XIII.

Rursus sit A" libra punctumque B in media ea positum
et KATP trapezium eiusmodi, ut latera K4, TP ad I" uer-
gant, latera autem AT, KP ad BI’ perpendicularia sint, et

A g F H I

suspendatur in libra ex punctis E, H, spatium Z autem ex
A suspendatur et cum trapezio 4K TP ita se habenti, ut
nunc positum est, aequilibritatem seruet, et sit

AB:BE = AKTP: 4, ¢t AB: BH= AKTP: M.
eodem igitur modo,quo supra, demonstrabitur,esse M>Z > 4.

XIV.
Sit BOI" segmentum linea recta et sectione coni rect-
anguli comprehensum. prius igitur BI" ad diametrum per-
pendicularis sit, et ducatur a puncto B diametro parallela

melsiov A, 8it trapezale 4.
theti 8. norudodo] xexpepacdo A.
nospd6dw]| renosuncdo

14 xodérovs] A, sint ka-
15 H] 8G, om. A.
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émipadovea Tés Tob xédvov Touds xerd o It deosr.
fm’ dq 10 BI'4 vglyaovov dpdoydvior. dineriede 0%
« BI' é Yoo wpduara dmocuotv ¢ BE, EZ, ZH,
HI, IT, xal émo tiv toudy &ydweav mupd tdv dud-
spctgov ol BEX, ZT, HY, 15, éxd 0% rawv oopeloy,
%’ & veéuvovty abrer Tdv 70D xdvov Toudw, ire
fedydmaay émi b I xal &Befliiedocar. poul 07 1o
Tolyovov 0 BAT 16v plv veanstlov tov KE, A Z
MH, NI zal vod ZII vouydvov #ieeoov sipsy 3
10 ToLEAdotoy, tév 0% Toanctioy vov Z®, HO, I xy
T 10T torydwov usifov [éerv] %) rouwidetow.
duiydw pap 09sic & ABI, xod amoleddpda ¢
AB ioa v@ BI, xal voeleda {Oywov v6 A" uésov
0% advod d66eitor 10 B nal xpsudefo & vod B, xge-
15 pdofdw 0% xai v0 BAIL éx w0t fvpod xetd 7o B, I,
éx 0t 10D Darépov ufpsog vov Eupoi xgsudete T P,
X, ¥, L, 4 yoole xevd 16 4, xei iGoggomelreo o
utv P yoolov 19 AE tpametio obremg Eqovt, 1O O}
X 10 ZX rgonelip, t0 02 W g TH, v 0 6
g0 TI, 7o 0: 4 6 EIT voupdve - 56099\071:17'651, 0N %o
©0 Slov 1§ BAw: Boze vounddarov dv sy to BT
1olyevoy tod PX TRA yoolov. xel énsl domiv Tudue
©0 BI'O, 6 meoiéyeran Dmd ve e0deing xal doFoymviov
%0Vov Topdg, xel dmd piv vov B mapd tiw deductoov
3 dxroar & BA, émd 0% vov I' & T'd émpedoven tig
10D xovov Touds xerd o I', duver 0 Tig ned Edie
magl vev dudpetgov & ZE, vov adrov e Adyor ¢
BI'" moti zév BE, dv & ZE mori tov ED &ore xel
& B4 morl vdv BE tov adtdv Ha Adyov, ov 10 AE
s0 tpemétior wori ©0 KE. bpolwg 0% dsiydsever & AB
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recta B4, a I" autem recta I'/4 sectionem coni in ;')unc-to I
contingens; itaque triangulus B1'4 rec;ta?ngulus ept [ Bucl.
I, 29; cfr. p. 284, 25sq.]. diuidatur igitur BI' in p_atrte‘s
aequales quotlibet BE, EZ, ZH, HI, IT, et a punctis d:
gisionum diametro parallelae ducantur E 2, ‘Z T, HY, IZ,
a punctis autem, in quibus eae sectionem coni secant, rectae
ducantur ad I" et producantur. dico igitur, 'trlangulum Barl
minorem esse quam triplo maiorem trapeziis K E, .AZ, M H,
NI cum triangulo SII', maiorem autem quam triplo maio-
rem trapeziis Z®, HO®, III cum triangulo 10T

ducatur enim recta 4BI, et abscindatur 4B regtae B F
aequalis, et fingamus, AI" libram esse, cuius medium erit
punctum B, et ex B suspendatur, suspendatur aute'm etiam
BAT in libra ex punctis B, I, et in altera parte 11br'af=s- ex
puncto .4 suspendantur spatia P, X, %, £, 4, et aequilibri-

tatem seruet spatium P cum trapezio 4E ita se !mbenti, X
autem cum trapezio ZZX, ¥ autem cum trapeim TH,
autem cum trapezio TI, et ,gi cum triangulo EII; quare

etiam totum cum toto aequilibritatem seruabit; itaque tri-
angulus BAI triplo maior erit spatio

P+ X+ %+ 2+ 4 [prop. 6]

et quoniam BI'® segmentum est linea re:cta et comni rect-
anguli sectione comprehensum, et a B diametro par.allela
ducta est recta B4, a puncto I" autem recta I'4 sectionem
coni in I contingens, et alia quoque recta ZTE diametro
parallela ducta est, erit BI': BE = ZE: E® [prop. 5];

8 lo«] scripsi praeeunte Nizzio, te A4B. 4 IT] Nizgiug
om. Aﬁ.] rév topaw)] Torellius, vog vopes AB. 7 é:fl] seripsi,
xetee AB. 11 fomv] A, esse B; deleo. 14 xesudsdo (pr.)]
D, xengeucsdo A.  xespdedo (alt)] xexespacto A. - 16 xos-
pocdo] xenoepacio A. 17 .gi] geripsi, 4 Af. 20 .gI] 4

AS. 5I 8G, ZIT A. xa] A, om. 8. 22 PX¥Q4
AQ. 23 BI'O] A, bty 8. _
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moti tav BZ tdv edrov Eyovee Adyov, bv 0 X7
rgomeliov wotl 0 AZ, wori 0t vov BH, ov vo TH
morl v0 MH, movi 0% véwv BI, dv to TI moti v0 NI.
émel obv éome tgemeliov ©0 AE tig udv wori voig B,
5 B ecusiors yovieg dodag Exov, tag 0 mAsvodg éal 1o
I' vevodees, icogoonei 0¢ 11 yweiov adred 7o P xgs-
uduevov éx o fupod xava 0 A olrwg égovrog oD
toenellov, Og vov xsitar, wnal d6tiv, 6g & B.A moti
tov BE, oUtwg t0 A4E voenéfiov motl 10 KE, usifov
10 dpa fotiv 10 KE yoglov tod P ywplov: §édeuxton
yap rTovto. mikdw 0% xel 10 ZX roaméfiov vig udv
woti toig Z, E yovieg dodag Fyov, rav 0t ET vev-
oveay émi 7o I', leoggomel 0t adrd ywplov o X &
t00 fuyod xkgsudusvov xate t0 4 olreg éyovrog Tov
15 Toamellov, dg viv xelter, xel EeTy, g uév & AB motl
tav BE, ottog t0 ZX vpaméliov moti 10 Z®, dg 0%
&« AB morl tév BZ, otrwg 10 ZX voanéiov mori o
AZ: & oy xa T0 X yoolov tob uiv AZ toamstlov
Eraoeov, Tod 0t ZD usifov: déSewwrar pip xel voiro.
20 i 7& adre On) xed w0 ¥ yoglov 100 piv MH roa-
 metiov #leceov, tov 0 OH usitov, xed 15 L g@elov
709 pév NOTH zpansiiov daeeov, vov 0% I1T psifov,

1 #yovex] G, egorre A, habere 4. 2 A4Z] B, AZ A
3 BI] 8, BH A, 6 ©0] EH, zp A. 11 veenétiov] B, voe-
meferov A; auditur dorw. 12 Zyor] G, sgov A, 14 ¥yovvog
0% toamsliov] B, eyove v voamslup A; cfr. lin. 7. 15 4B)
B, B4 A. 18 0dv xo] scripsi; v xer AB, quod fortasse re-
tinendum inserto émsi post 82 lin. 11. 22 NO[H] A, ni 8.
In fig. pro 4 hab. 4 A, D 8.

1) Nam BA—=BI' et JE:KE = IE: E®; u. ZMP. XXIV
p- 180 nr, 11.
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quare etiam B4 :BE = AE:KE") et eodem modo de-
monstrabitur, esse 4B : BZ = X7 : AZ et
AB:BH=TH: MH et 4B:BI=7I: NI

jam quoniam trapezium est 4E angulos ad puncta B, E
positos rectos habens, latera autem ad I' uergentia, et spa-
tium aliquod P in libra ex 4 suspensum cum eo ita se ha-
benti, ut nunc positum est, aequilibritatem seruat, et est
BA:BE = AE: KE, erit KE > P; hoc enim demonstra-

A

‘\fa*ﬂ?ﬁ"ﬁ

tum est [prop. 10]. rursus autem etiam Z .5 trapezium est
angulos ad Z, E positos rectos habens latusque ZT ad I’

uergens, et cum trapezio ita se habenti, ut nunc positum

est, spatium X in libra ex A4 suspensum aequilibritatem ser-
uat, est autem
AB:BE =2X:Z® et AB:BZ =22: 4Z;
quare erit 4Z> X > Z®; nam hoc quoque demonstratum
est [prop. 12]. eadem igitur de causa erit etiam
MH>%>0H

et NOIH> Q> I11, et eodem modo etiam EII’>451 >TIO0
[prop. 8]. iam quoniam est

Archimedes ed. Heiberg. II. Ed. IL 19




290 TETPATQNIZMOZ ITAPABOAHZ,

duoimg 0% xal 10 4 yooiov tod utv FIT toiydvov
Elageov, to0 0t I'IO usifov. émsl odv 16 pdv KE
Toeméflov usifdv é6ti Tod P yoglov, 10 08¢ AZ tod X,
t0 08 MH zod ¥, 10 0t NI rvob L, zb 0¢ FII 7o(-

s yovov Tod 4, gavegdy, 0te %l wavve v elpnuéve
gwole pslfovd fov tob PXPQA ywolov. feriv o3
10 PX rod Tolrov pépog 100 BI'd voiydvov' 8flov
doa, 6te 70 BI'd tolywvov Zlaeady éevv %) Toimwhd-
eiov 1ov KE, AZ, MH, NI zganctiov xal tod I

10 TQLydvov. wdlwy, Exel t0 ptv Z D toamwsiiov Elacady
éovr 100 X qoelov, 10 08 OH zov ¥, vd 0% 11T vov
L, 10 0¢ 10T zolyovov tod 4, pavegby, 0Tt xol
wdvre Te elonudve éAdeeovd €6t ToD 4RFX ywplov:
pavegdy 0vv, dti xal ©6 BAT rolyovoy ueildv dotwv 4

15 Toumddoroy tdv @Z, O H, 111 toanellov xel tot IT'0
ToLy@vov, Elaceov 0% 1 ToLTAdGLOV TAV TQOYEYQUu-
usvaw.

te’.

"Eete modiy 10 BOI vudpe megueybuevov vmd &v-

g0 Deleg xel doPoywviov xdvov vouds, & ¢ BI' un Zore
xor’ dpfdg t@ diepdrom* dvayxaiov 01 #ror Tav dmwd
to? B Gapclov mage tov Jiductgov dyusvey énl ro
avre T tudpete 4 tov dnd vov I duPlsiov mousiv
yaviev morl tav BI. &oto & vav dufleior mwoiotew
% & moti 16 B, xel &yd0 mapd tav Judustoov dxd tod
B & Bd, %ol énd votv I' & I'd mupadoven tég vod
xdvov topdg xesd ©o Iy xel digerjede & BI &g tud-
pare 6o omoswodv ¢ BE, EZ, ZH, HI, II', axd 0%

wov E, Z, H, I wopa tov dapetgoy dydwcey ai EZ,
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KE> P, 42> X, MH> %, NI> Q, EIT"> 4,

manifestum est, etiam omnia spatia illa maiora esse spatio
P+ X+ %F—I—Sl—i—z_;f. sed

P+ X+ ?II+SZ+4=%BI’A [prop. 6];
adparet igitur, esse
BI'd <3(KE+ 4Z + MH+ NI+ EIT).
rursus, quoniam est ZO@ < X, OH< &, ITI<Q, IOT' < 451,

manifestum est, etiam ommia illa spatia minora esse spatio
4 + L + ¥+ X; manifestum est igitur, etiam triangulum

B AT maiorem esse quam triplo maiorem trapeziis ®Z, @ H,
I cam triangulo II'0,!) minorem autem quam triplo
maiorem spatiis supra nominatis.

XV.

Sit rursus BOI" segmentum linea recta et coni rectanguli
sectione comprehensum, BI" uero ad diametrum perpendicu-
laris ne sit; necesse est igitur, aut rectam a puncto B in
eandem partem ductam, in qua est segmentum, diametro
parallelam aut rectam a I" ductam obtusum angulum cum
recta BI' facere. recta igitur obtusum angulum faciens ea
sit, quae ad B est, et a puncto B diametro parallela duca-
tar B4, a I' autem recta I'4 sectionem coni in I” contin-
gens, et recta BI' in partes aequales quotlibet diuidatur
BE,EZ, ZH, HI, ITI", a punctis autem E, Z, H, I dia-

1) Nam BAL'>3(d + 2 + % + X).

18%] scripsi, 9y AB. 4] JAB. 5 4] AAB. 6 PXTR

AB. 7 PXPQA AB. BT A] Niszius, AT A A; bdg 8, b-
in ras. 12 41 4 AB. 13 éfﬂqu] D, 42%X BEG,

OQ¥TX H. 21 97)] scripsi, 0z AB. 22 dyuévar] BG, oyp-
pevor A. 23 adra] BG, om. A. 24 ¥zw] A, et sit B
26 mort 7] AR, m=pds 10 G, &md vo® Nizzius. 28 &) v¢
Basil., tay A, om. 4.

19~
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ZT, H?, 15, %l dano tdv eepsiov, xed & téuvovy,
abtal tav oD xdvov toudy, énelebydocav énl to I
xeel Exfeflijeducey. @apl 07 xel viv, ©6 BAT voi-
yovov tdv udv toensilov vov BO®, AZ, MH, NI
s xed T00 I'IE zouyowov Elaseov sipsy i) toiwideiov,
v 08 Z®, HO, III nai vov I'OI toupdvov ueitoy
17 TQLEAdGLOY.
éxBefliiedw & 4B éxl ddvspe. dyayov olv xdderov
rav I'K v¢ I'K i6av énélefov rav AK. voelodo 0%
10 wkdev §oprov 10 AT, péoov 0t edrod ©0 K, xei xge-
piede éx tov K, xgsudedw 0% xel w0 I'KA vgl-
yavov & tod fuldsog tod fwyod xazd vo I, K Eyov,
g viv xeiter, xoi éx Tov Jarigov pdpsos o Luyoi
xpepdedocey xoeve 70 4 va P, X, ¥, .Q, 4 ywole,
15 %l 10 wdv P 19 AE roamelip (cogpoomsire olrmg
Epovre, @g viv xeitar, ©0 0t X vd Z X voamelip, Td
0¢ ¥ rp TH, 70 0t Q =d PTI, w0 0% 4 v I'lE

TQUyOVe” [Gogoomijeer 0f) xel ©0 Blov ¢ JAp: Hore

&lm &v %ol 10 4B I volyovoy tgurdderov Tod PX red

20 y@olov. Ouolwmg 01 T6 medrepov devydiceror 16 18 BD
roaneiiov Tov P yoelov ueifov, xel 1o utv OF toa-
weGov petfov &ov tob X ywelov, w0 0% Z @ Elarvov,
xei v0 udv MH voanéfiov peifov ddv 1o ¥ ymelov,
10 08 HO Eleceov, xal ¥n 10 piv NI voeméiiov

1&] G, o A, ubi 4. 2 inslevyPocar] G, smlevgdway
A 4 zav ys'u] GH, e corr B, vo pev A. MH, NIJ 8,
OHIII A. 8 ow] add1d1 om. A 4. 9 &xélafor) A acci-
pio 8. 11 xgeyao‘rﬁco] xsugsyozo‘ﬁm A. 13 %] a.ddldl om,
Af. éx 700 Darégov] A, ex altera autem 4. 14 m] mg.
G, tov A. 4] G2, 4 AB. 15 0] GH, e corr. E, 70 A.

17 < (pr)] EG, o A. 4)DG, 4 88, @ H. 18 a3} 8,
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in quibus eae sectionem coni secant, ad punctum I’ rectae
ducantur producanturque. dico igitur, sic quoque esse
83(B® + AZ + MH+ NI+ TI'IE)> BAI
>3(Z® + HO + 1T+ I0I).
producatur 4B in alteram partem.’) ducta igitur recta
I'K perpendiculari posui A4 K rectae I'K aeqnalem fingamus
igitur rursus, libram A
esse AI' mediumque
eius punctum K, et ex
K suspendatur, suspen-
datur autem etiam tri-
angulus I'KA in di-
midia libra ex punctis | 2
I, K ita se habens,
ut nunc positus est, et X
in altera parte librae | o
; ex puncto 4 suspen-
1 dantur spatia P, X, &, | p
: £, §1 , spatium uero P

cum ftrapezio 4E 1ifa 4
se habenti, ut nunc
positum est, aequilibri- 4

tatem seruet, et spatium X cum trapezio ZZX et ¥ cum
TH et Q& cum T'I et A cum triangulo I'TH; quare etiam

totum cum toto aequilibritatem seruabit; itaque erit [prop. 7]
ABr=38(P+ X+ T4 8+ 4).

i eodem igitar modo, quo supra,?) demonstrabimus, esse

1) H. e. non in eam partem, in qua segmentum est.
2) Prop. 14, sed pro propp. 10, 12, 8 usurpandae sunt propp.
4 11, 13, 9.

21 p]v

de A. 19 PX¥R4] rqpod B, OXFL4 A.
PYA Infig 4G 44,08

metro parallelae ducantur EX, ZT, HI, 15, et a punctis,
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usifor éov tod Q ywolov, vo 0t ITI Eladeov, el 1o
pev BIT toiyovov peifov tob 4 yoglov, 1o 0t I'IQ
élaceor: dfjlov ovv éoTiv.

’

, 15’

5 “Eorw mdlwv tudue 10 BOI megiegduevoy Omd e-
Helag xal doBoyoviov xdvov vouds, xel dydto dix plv
00 B & Bd magd vav Judpetoov, énd 0& vov I &
I'4d ‘érupoadoven rég 10D %dVOUV roy,&g xete 10 I
E6tw 0t tod BAT zouydwov toeltov uégog 1o Z yo-
10 olov. paul 07 10 BOT tpaue Loov susv 16 Z ywpie.

el yao pij éotwv loov, fror ueifév éotw 7 EAadeov.
éotw 01) meoreov, &l dvverdy, psifov: & O vmegoyd,
@ Omepsyer o BOT wudue 1ot Z yoelov, 6vvrideuive
e foevrd eGsiten pelfov tov BIA touydwov. du-

15 varov 0 éove lafsiv vi ywplov Eladeov tdg Vmegoyds,
0 éagsitar pgpog vov BAI touydvov. é6tw 0 o
BI'E zolyovov Elecadv ve tdg slonuévas Omegoydg
xel pégog Tod BAIL roupdwov: deseiter 0% 10 adrd
& BE udoog t@g BA. dugijedeo otv ¢ Bd & vo

20 wEQEw, xal é6tw td ToY Qipeiiov Geusic ta H, I, K,
xel ano tov H, I, K cepelov éxi zo I’ eddelor én-
elevydooar  Téuvovty 01 altar Tav TOD %dvov Toudy,
énel & I'd émpadoved évre adrig xave 1o I’ xel did
tov Gopsiov, xed & tépvovre Tév vowav ol eddsiw,

1 70 piv EIT tolyovow] A, trigonum autem xig B. 2
4] G*, 4 AB. 3 douv] AB, Zotiv 10 moorsdéy Torellius;

fort. emv ot (h. e. & #0s0 delkcu). 12 & d7] scripsi, autem
B, « A, 13 BOI'| 8, BI'd A. 16 J5] scripsi, ds AB.
18 20 adro] A, om. B. 21 éxl 0 I'l apud g B, sme za 'E Al
edPeice] G, svdaa A, 22 9] AB, fort. 08, 23 xei Oid zaw
coepctov] A, a signis autem 8. 24 %8 &] ubi B, om. A.
In fig. pro O hab. Z Af; mg. B: ponende autem aligue
littere que male erant in exemplari.
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BO>P, OE>X>Z®, MH> ¥ > HO,
NI> 9> I, BIl> 4> I'10;

ergo constat {propositum).

XVL

Rursus BOI segmentum sit linea recta et sectione co_ni
rectanguli comprehensum, per B autem duc_atur B4 c_il?m-
metro parallela et a I' puncto recta I'4 sectionem conl in
T puncto contingens, spatium uero Z tertia pars sit tri-
anguli BAT. dico igitur, segmentum BOI" aequale esse
spatio Z. . .

nam §i aequale non est, aut maius est aut minus. prius
igitur, si fieri potest, maius sit; excessus igitur, quo segmen-
tum BOI spatium Z exce- -
dit, sibi ipse additus maior M NV = ;” 4
erit triangulo BI'4[p.264,9]. |
et fieri potest, ut sumatur spa- 7
tium aliquod excessu minus, '

|
quod pars sit trianguli BAT. £ > ; @
sit igitur triangulus BI'E et @
excessu illo minor et pars tri-

anguli BAT'; eadem autem

pars rectae B 4 erit recta BE 7 / ‘
[Eucl. V1, 1]. dinidatur igi- /

tur recta B4 in partes illas,

et puncta diuisionum sint H, /

I, K, a punctis H, I, K autem

ad punctum I rectae ducan- g1

tur; secant igitur sectionem
coni, quoniam recta I'4 eam
in puncto I" contingit; et per
puncta, in quibus rectae illae
sectionem secant, diametro g
parallelae ducantur rectae

M@, NP, E@, I10; eae autem etiam rectae B4 parallelae
erunt [Eucl. I, 30]. iam quoniam est BI'E < BOI =2,




gL i cesgengin

|
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dydocay mxgo‘c Ty 6‘wiy,er90v wi M®, NP, 56, IT0-
g6600vTan 0% abrer kel megd vaw BA. émsl ovw Ehe:666y
éeti 0 BI'E volyavor vig UmeQoyds, & YmepéysL o BOT
THane 100 Z yoolov, 0fhov, dg td cvvauglrsee 4
516 Z yoglov xel ©0 BIE volyeovov #deeovd dvr,
70D mrxymog %l v BI'E vouyéve low vd TQOIELLd
&vir, 00 &v & vob wudvov Toud mogeveral, te ME,
@4, 8P, 00, xi v6 I'OZ rolywvov- o uiv pao
ME ToamEGlov xowdy, 6 0t MA loov 6 DA neld
1070 AF lov 10 @P xel ©0 X5 leov 0 00 zal 7
I'XII rolyovov 6 I'OX voupdwe - b 677 Z ywolov
Elagady éoti TV Teamstlov Tow Md, EP, IIO xei
tod IIOTI" roupdvov. xai éeve ©d BA F Tolyovoy ToL-
nlagiov 00 Z ywglov: 1o 04 BAT Eaeody Zorww
15 % Tgumhdeior vy MA, PE, @IT Toamellov xal vov
IOT rouydvov - bmep ddvwemov: édelydy yag peifov
&v 1 touwddeiov. oduotv o psitéy dem vd BOT
Tudpe 00 Z ywelov.
Aéyw 0%, Bre 000 Hlaseov. sm'm ydo, &l dvvardy,
0 EAaoov. wdlw Hou & DeQoyet, o vnagezsz 0 Z yo-
olov o0 BOTI wuduarog, adwe favtd evvnideudva
vmegéyer %ol 100 BAT voupdwov. duvverdy ¢ fom
Lafeiv ywolov Elaceov tig wregoxocg, 0 éoeeitar pdpog
00 BATI vouydvov. é6rw odv 16 BI'E Tolywvoy
2% Elaooy vdg Dmegoydg el uégog wod BAT rpbym'uov
xel T §Ade Td adrd wersexevdodw. iwel ovw fom vo
BT'E rolyovov éAaceov ric UmeQoyds, & VmspéyeL o
Z yoglov tot BOT tuduaros, 70 BET tolyovor el

1 I10] Torellius, IIZ AB. 3 BOI'] @B, BOI A. 8 P,
OO0] A, rtts 8. 10 00] A, ¢s 8. ~ 20 dpa] addidi, om.
AB. % BATI'l A, bgd 4. 27 BIT'E] A, beg 8.

{f
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adparet, esse Z + BI'E < BOI. ftriangulo BI'E autem
aequalia sunt trapezia, per quae coni sectio ducta est, ME,
@A, OP, 0, cum triangulo 'OZ; nam trapezivm ME
commune est, et

Md=®d, 45 = 0P, XF= 00,') I'XII =T'0Z;)
itaque erit :
ZL Md+ ZEP+ 110 + IIOT'S)
et BAI' = 3 Z; itaque erit

BAT < 3(Md4 + PE+ OII+ IIOD);

quod fieri non potest; nam demonstratum est, maiorem eum
esse quam triplo maiorem [prop. 14—15]. itaque segmen-
tum BOI" maius non est spatio Z.

dico igitur, id ne minus quidem esse. sit enim, si fieri
potest, minus. rursus igitur excessus, quo spatium Z seg-
mentum BOI excedit, sibi ipse additus etiam triangulum
BAT excedet [p. 264,9]. et fieri potest, ut sumatur spa-
tium excessu minus, ifa ut pars sit trianguli BAI" sit igi-
tur triangulus BI'E et minor excessu et pars trianguli
BAT, et cetera eodem modo, quo supra [p. 294, 19], com-
parentur. quoniam igitur triangulus BI'E minor est ex-
cessu, quo spatium Z segmentum B®I" excedit, triangulus

1) Nam MA: @4 = Nd: AP (ZMP. XXIV p. 180 nr. 11);
et N4 = AP, quia

NA: AP = BE : EH (ibid. p. 178 or. 3),
et BE = EH.

2) Nam I1X = 0%, quia BE = KA (ibid. p. 178 nr. 3), et
altitfudo communis est.

3) Nam ME + N® + 5% +4 IIT 4 IIZTI'> BOT et
ME 4+ &4+ 6P + 60 + I'OZ = BTI'E,
unde subtrahendo
MA+ EP4+1I6® 4 IIOI"'™> BOI' — BI'E.
et BOT — BI'E > Z.
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10 BOT ruduc dupireoe éidegovd éott tod Z. Eotiy
0t nel 16 Z ywolov EAaceov TV TETQARASUQOV T
EM, @N, 5, OIT xai 100 I'IlE rorydvov &6t
yeg 10 BAIL vob pdv Z zouwddoiov, tédv 0% elgy-
5 uvoy yoelwv Elacéov 1 ToimAdeiov, Gg v TG mpd
rovrov 80elydn Elwceov &oo 10 BI'E tolyovov xai
70 BOI' wudpe v veroamrevomy thv EM, DN,
EW, IT xai vov T'IIE torydvov. H6TE %01vod dpe-
0&edévrog o Tuduaros ElacGov iy xe xei o I'BE
10 TQLYOVOV TOY WEQLASLTOUEVRY Yywoloy * Orep E6Tiv d0Y-
vetov ' &0elydn pao loov éov 0 BEI rolyavov toig
roanellorg toig EM, @A, @P, ®0 xai 1o 'O X to1-
yove, & &t pslfove TdV megilamoudvor ywolov.
00x ¥oa §lageov t0 BO I tudue tod Z yoglov. &0elydy
15 0, Ote 000E peifov- ooy &oa 70 tuduw 16 Z ywolw.

[%al

Tovrov dederyuévov Qavsgbv, 0tL &V TUdWE TEQL-
eybuevoy Hmd VPeleg e xal dpdoywriov xdVOV To-
ués énlvgiréy fove Tob toLpdvov Tol Exovrog Pdeiy

20 ¢V abTav TG Tpduete kol Ypog loov.
dorm poo Tudue megueydusvov Vmd &0Belug TE wol
doFoyaviov xdvov Toudg, xogupa 0t adtod &6te 7O O
cousiov, xal Eyyeyodpda &l avtd rolyovor 1o BOT
ey adroy fdew Egov Td tuduatt xei tipog iGov. dxmel
23 00V 0 @ Gouciov xogupd é6te ToD Tudparog, & dxd
10D O 0Peic mape Tav Sudperoov aydeice 0lye téuve
tev B, xel & BI' éort mapd vov émupadoveav vig

6 doc] A, ergo est 4. 9 ze] addidi, om. A, &» G.
I'BE] A, bge 8. 10 dmse] A, quod B. 12 OP] A, rt
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BET et segmentum BOI simul sumpta minora sunt spatio
7. werum etiam Z << EM + ON + ¥E + IIT + I'll &;
pam BAIl'=3Z, ct

BAI < 3(EM + ®N 4+ ¥E + IIT 4+ I'l1),
ut in propositione praecedenti') demonstratum est; itaque
BI'E+BOI<EM+ ON+ E¥ + T+ I'llZ.

quare ablato, quod communre est, segmento triangulus I'BE
minor erit spatiis reliquis; quod fieri non potest; nam de-
monstratum est, triangulum BEI" aequalem esse trapeziis
EM4+ @4+ OP+ 00 4 I'OZ triangulo [p. 296, 6],
quae maiora sunt spatiis reliquis. itaque segmentum BOI’
minus non est spatio Z. at demonstratum est, id ne maius
quidem esse; ergo segmentum aequale est spatio Z.

XVIIL.

Hoc demonstrato manifestum est, quoduis segmentum linea
recta et sectione coni rectanguli comprehensum tertia parte
maius esse triangulo eandem basim habenti, quam segmen-
tum, et altitudinem aequalem.

sit enim segmentum linea recta et sectiome coni rect-
anguli comprehensum, uertex autem eius sit punctum 6, et
in eo inscribatur triangulus BOI' eandem basim habens,
quam segmentum, altitudinemque aequalem. iam quoniam
punctum © uertex est segmenti, recta a puncto @ diametro
parallela ducta rectam BI in duas partes aequales diuidit,?)
et recta BI rectae in @ sectionem contingenti parallela est

1) H. e. prop. 14—15, quae fortasse in unum coniungendae
erant.

9) Per conuersam prop. 18. mirum est, Archimedem iam
hoc loco nomina fdoig to¥ Tuduartos et xopvpd Tod Tpducros
usurpasse, quae infra demum (p. 300, 12) definiuntur.

i A, hoc autem 8.

15 04] A, exgo $8. doc] A, est ergo 4.
27 xoi] AB, dmel Nuzzius.

17 rovrov]
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Upog 02 Tav peyioray xiderov dmd vég woumvleg yoou-

15 udls dyoudvey €l voév fdev tov TUCUETOZ, %OQUPAY
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7

El %o &v tpdpeti, § meguéyeron Omd edelug xel
6pFoyoviov xdrvov Toudg, dnd wéews vic Bdstog a3
0 ebFele wegd Tdv Ouducvgov, xouepd LeGsival ToOT T~
parog T0 oauciov, xad O & magd Tow OudueToov dy-

eloe TEUVEL TV TOD KAVOV TOWY.
gotw pog tpdua ©6 ABI msoueyduevov Omd s £i-
Belag xal dpFoyoviov xdwov touds, xab dmd udeag
%10 A éyfw & 4B mupd vdv Oidustoov. Zmel odw

7 O] A, ¢t equalis est quae te ipsi tk 8. > BAI Toi-
_y@vor] A, trigonum ergo bdg 8. 10 zpape] B, om. A,
1’1 BOI'l mg. B, BAT AB. 14 4xd] BEG, amo sm A. 15
dyouévar] BG, anvopsvay A.
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[prop. 1,b]. ducatur autem E® diametro parallela, et
etiam a puncto B diametro parallela ducatur B4, a I" autem
recta I'4 coni Se(?tiOﬂfBDI-l in puncto I’ 7 Vo 7
contingens. quoniam igitur recta K@
diametro parallela est, I'4 autem sec-
tionem in I” conmfingit, et EI" rectae N\
sectionem in @ contingenti parallela
est, erit BAI'=4 BOI'!) et quoniam )
triangulus BAI" triplo maior est seg-
mento BOI'[prop. 16], triangulo autem
BOI' quadruplo maior, adparet, seg-
mentum B ® I tertia parte maius esse
triangulo BOT.

Segmentorum linea recta et curua ali-
qua linea comprehensorum b asim uoco
lineam rectam, altitudinem autem
maximam earum rectarum, quae a cur- 4
ua linea ad basim perpendiculares ducantur, uerticem uero
punctum, unde perpendicularis maxima ducatur.

XVIIL

Si in segmento linea recta et coni rectanguli sectione
comprehenso a media basi recta diametro parallela ducitur,
uertex segmenti erit punctum, in quo recta diametro par-
allela coni sectionem secat.?)

sit enim 4BI segmentum linea recta et coni rectanguli
sectione comprehensum, et a media recta AI" ducatur 4B
diametro parallela. quoniam igitur in sectione comi rect-

1) Nam EK:Bd = EI': BI' [Eucl. VI, 4] == 1:2. sed
E® = GK (prop. 2); quare E® : B4 =1:4=B@OI': BI'd
(ZMP. XXIV p. 178 nr. 7).

2) Recta 4B diametrus segmenti erit (cfr. ZMP. XXV p. 44
et p. 51 nr. 14). tum cfr. Apollon. Con. I def. 4: xopveny 8% ijs
yoauufis T0 mipag viig evdsias (h. e. ThHg Srapfroov) Td wedg T
Yooy
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LY
anguli recta B4 diametro parallela ducta est, et A4=AT,
adparet, rectam A" rectamque in puncto B sectionem coni
contingentem parallelas esse [prop. 1, b]. itaque manifestum
est, rectarum, quae a sectione ad rectam 4 I" perpendiculares
ducantur, maximam fore rectam a puncto B ductam;') ergo
punctum B uertex est sectionis [p. 300,15].

XIX.

In segmento linea recta et sectiome coni rectanguli com-
prehenso recta a media basi {diametro parallela) ducta
tertia parte maior est longitudine quam recta a media basi
dimidia {eodem modo) ducta.

sit enim 4BI" segmentum linea recta et sectione coni
rectanguli comprehensum, et diametro parallelae ducantur
a media recta AI" recta B4, a media autem recta 44
recta EZ, et ducatur etiam Z @ rectae 4I" parallela. quo-
piam igitur in sectione coni rectanguli B4 diametro par-
allela ducta est, et rectae 44, Z O rectae in B contingenti
parallelae sunt,?) adparet, esse BA:B@ = 44%:Z6°*
[prop. 3]; itaque etiam B4 = 4 BO.?) ergo manifestum
est, esse B4 = 3 EZ.%)

XX.

Bi in segmento linea recta et coni rectangull sectione
comprehenso triangulus inscribitur eandem basim habens,

1) Nam, si ullius puncti sectionis distantia maior esset, pars
sectionis extra rectam in B contingentem caderet; itaque coni
sectionem secaret, quod contra hypothesim est.

2) Quia 44 = 4I'; tom u. prop. 1, b.

3) Nam 44 =22Z286.

4) Nam @4 =3B0O = EZ.

1 ndvov] Torellius, om. AB. 2 wopedlijlol] G, mapodin-

los AB. 6 zav] Torellius, om. A. 7 &yousvar] 8, ayousvag

A.  xedérev] seripsi, xaderog AB. 11 év zpapore wegiego-
pévo] B, sxa tpnue wsosgousvoy A. 22 xard v0 B] A, om.
B. 28 dvne] B, o per Tt A, Oy adrov] e corr. G, rav avraw
A. ZHa] B, spovn A,
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10 &yfw] A, ducatur autem 8. 11 JE] A, ze 8. 12
tiv] Basil., ray A. 18 A4 A azB. 15 A4ET] A, azeg
3. 18 wéoiouc] om. AfB. 19 dedaypévov 3% vodrov] B,
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fort. 67e; cfr. p. 308,20. 21 asoudamdusve] BG, wepimousva
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quam segmentum, altitudinemque eandem, triangulus in-
scriptus maljor erit dimidia parte segmenti.

sit enim 4B segmentum, quale diximus, et in eo in-
scribatur triangulus 4BI" eandem basim habens, quam to-
tum segmentum, altitudinemque aequalem. quoniam igitur
triangulus eandem basim habet, quam segmentum, alfitu-
dinemque eandem, necesse est, punctum B uerticem esse
segmenti;') itaque AI rectae in B sectionem contingenti
parallela est.”) ducatur per punctum B rectae 4 I' parallela
recta AE, et a punctis 4, I' diametro parallelae rectae
Ad, 'E; cadent igitur extra segmentum.*) quoniam igitur
triangulus ABI" =4 AA4ETI [Eucl. I, 41}, manifestum est,
maiorem eum esse dimidia parte segmenti.

COROLLARIUM.

Hoc autem demonstrato adparet, fieri posse, ut in tali seg-
mento polygonum inscribatur, ita ut segmenta reliqua mi-
nora sint quouis spatio dato; nam si semper spatium, quod
propter hanc propositionem [20] maius est parte dimidia,
abstulerimus, manifestum- est, nos spatia reliqua semper mi-
nuentes {aliquando) ea minora facturos esse quouis spatio
dato [Eucl. X, 1].

1) Nam altitudo trianguli recta est a B ad 4I" perpendi-
cularis, quae cum etiam segmenti sit altitudo, maxima erit
rectarum a sectione ad AI' perpendicularium (p. 300, 14); tum
u, p. 300, 15.

2) Nam recta a B diametro parallela ducta rectam AI" in
duas partes aequales diuidet (per conuersam prop. 18; cfr. prop.
17 p. 298, 25); tum u. prop. 1, b.

3) De comoid. 16; ZMP. XXV p. 53 nr. 19.

B E
T b e A\
In ﬁg. In D uero / \
haec est haec 4 ‘
a ad g ! 7
A4 ¢ 4 K

Archimedes ed. Heiberg. II. Ed. IL 20
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XXL

51 in segmento linea recta et coni rectanguli sectione
comprehenso triangulus inscribitur eandem basim habens,
quam segmentum, altitudinemque eandem, et etiam in seg-
mentis reliquis alii trianguli inseribuntur eandem basim ha-
bentes, quam segmenta, altitudinemque eandem, triangulus
in toto segmento inscriptus aequalis erit utriuis triangulorum
in segmentis reliquis inseriptorum octies sumpto.

sit ABI segmentum, quale diximus, et recta 4I'in puncto
A in duas partes aequales diuidatur, B4 autem diametro
parallela ducatur; punctum B igitur uertex est segmenti
[prop. 18]. itaque triangulus 4 BI eandem basim habet, quam
segmentum, altitudinemque eandem.!) rursus recta 44 in
puncto E in duas partes aequales diuidatur, diametro autem
parallela ducatur EZ, et recta 4B ab ea in 6 secetur;
punctum Z igitur uertex est segmenti 4ZB.*) quare trian-
gulus 4ZB eandem basim habet, quam segmentum AZ B,
altitudinemque eandem. demonstrandum est, esse

ABI'=8 ABZ.

est igitur B4 =4 EZ [prop. 19] = 2 E@;%) itaque
E®@=20Z.% quare etiam 4EB = 2ZB4; nam

AE® =2 40Z et OBE = 2Z OB [Eucl. VI, 1].

1) Nam altitudo trianguli recta est ab B ad AI" perpen-
1 dicularis, quae eadem altitudo est segmenti, quia B uertex est
' (p. 300, 15).

2) Nam E@® || B4 [Eucl. I, 30]; itaque 4E: EJd=A40:08
[Euel. VI, 21 et AE= EJ; quare 460 = @ B; tum u. prop. 18.

3) Nam 4E: 44 =E®: B4 [Eucl. VI, 4] =1:2,

4) Nam E@ = } EZ; itaque @Z =} EZ.

21 @] A, { in duo equa #. In fic. ducta est BK in 8,
ged % expunctum et mg. adscr. male figurata. 23 6]
- GH, zo A.  AZB] A, om. 8; fort. delendum. 25 4Z B} 4,
ABZ A, , S

20*
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ergo ABI'=8 AZB.") et eodem modo demonstrabimus,
esse etiam ABI'= 8 BHI.

XXII.

Si datum est segmentum linea recta et coni rectanguli
sectione comprehensum, et ponuntur spatia quotlibet, quae
denceps in quadrupla proportione sunt, maximumque spa-
tium aequale est triangulo basim habenti eandem, quam
segmentum, et altitudinem eandem, omnia simul spatia mi-
nora erunt segmento.

sit enim AABEI" segmentum linea recta et coni rect-
anguli sectione comprehensum, et ponantur quotlibet spatia
deinceps Z, H, 0, I, praecedens autem quadruplo maius sit
sequenti, maximumque sit Z, et Z aequale sit triangulo ba-
sim eandem habenti, quam segmentum, altitudinemque ae-

‘qualem. dico, segmentum maius esse spatiis Z, H, 0, L

totius segmenti uertex sit B et segmentorum reliquorum
uertices 4, E. quoniam igitur

ABI' =8 A4BA = 8 BEI [prop. 21],
adparet, esse 4BI'= 4 (4BA4 + BET). et quoniam
ABT =7,
ideo erit 44B 4+ BEI' = H. similiter autem demonstra-

Z H

o 1

bimus, etiam triangulos in reliquis segmentis inscriptos ean-
dem basim habentes, quam segmenta, altitudinemque eandem

1) Nam ABI'—= 24Bd = 2(4BE + BEA) — 4 ABE.

1 zp&pe] tufjue BG, Tunuaros A. 19 44B] 8, AB4 A.
20 67t og] A, quod B, d¢ H; fort. g delendum; efr. p. 304, 19.
24 cofva 07 scripsi, Te cvre 9 AB. 80 e« fvil] BG, teav
ovreov A. t& é] scripsi, sg A.
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négog toivov &6t Tod A. Ok ve adra On xel ta H,
I' 209 B xai te @, 4 100 I' »el t I, E tot A xal
r0. ebumwovre 8 v B, I', 4, E, Z, H, @, I zgivov
uégog g6t vdw evumdvrov tév 4, B, I', 4. évil d¢

90 %0l 0re e Z, H, © tolrov uépog adrdv zdw B, I, 4

wol 70 Aowme doe v& By Iy 4, E, I tod lowwo?d tolrov
uéoog &61l Tob A. Ofilov odw, Sr e GVumevie Td
4A,B, T, 4, E ol b I, rovtiert 10 tplvov tod E,
00 A éotiv Emlroire.

2 118G, qut A.  weorsdévra] A, premissa 8. 4 éldo-
cove] B, slacsor A. 6 vs9éovr] scripsi, cvvredeovn AS.
11 rsroamlasiove] A; revpumhasior B, Nizzius. 16 &7) Af,
fort. 0¢. 18 H, @,1] 8G; E, ©,I" A. 19 4] Torellius;
4,E AS.
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aequales esse spatio @, et triangulos in segmentis deinde
ortis inscriptos aequales spatio I omnia igitur simul spatia

_data aequalia erunt polygono cuidam in segmento inseripto.

ergo manifestum est, minora ea esse segmento.

XXIII.

Si magnitudines quaedam ponuntur in quadrupla dein—‘
ceps proportione, omnes magnitudines et praeterea tertia
pars minimae simul sumptae tertia parte maiores erunt
maxima.')

ponantur igitur deinceps quotlibet magnitudines 4, B, I',
4, E, singulae quadruplo maiores sequenti, et maxima sit
A, sit autem Z=1%1B, H=1I', 8=1%4, I=4E.
quoniam igitur est Z=41B et B=1%1 4, erit B+Z =% 4.
eadem de causa etiam

H4+I'=41B, 0+ 4=14TI, I+ E=14;
erit igitur etiam
B+TI+A4+E+Z+H+0+I=4(4+B+TI'+ 4).
4 B I' 4 E Z H 6 I

s

est autem etiam Z + H 4 ® = (B + I' + 4) [ex hypo-
thesi]; quare etiam B+ I'-+ 4+ E4- I =4 4. ergo ad-
paret, esse 4 + B+ I'+ 4+ E+ 1, hoe

A+B+ T+ A4+ E+LE=44.

1) Cfr. Quaest. Arch. p. 57—58. idem generaliter demonstrat
Euclides Elem. IX, 35 (monente Ludouico Oppermann).
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%0,

B ITay tpdpe 10 megeydusvoy vmd e0dslag xed dpdo-
yaviov xodvov touds émlvoitdy doti toLydvov Tod Ty

. adrdy fd6wy Eyovrog adrd xel Uyog low.

5 é6to pap t0 AABEI wudue megisybuevov Hmd

XXIV.

Quoduis segmentum linea recta et coni rectanguli sectione
comprehensum tertia parte maius est triangulo eandem basim
habenti, quam segmengum, altitudinemque aequalem.

sit enim AABEI" segmentum linea recta et coni rect-
anguli sectione comprehensum, et 4BI" triangulus sit ean-

2t ai e

2 ’ \ 3 ’ ’ ~ 1 1 .
svdelag mﬁt ogdoywviov x@wvov toudg, v0 08 ABTI i dem basim habens, quam segmentum, altitudinemque aequa-
Telywvoy é6to Tav avtev Bdew Eyov T¢ tuduert kel | lem, sit autem K = 4 4BI'. demonstrandum est, esse
vpog ooy, Tod 0t ABI voupdvov &6vw émlreitov 1o K= AABET.
4 [4 n Y ] ’
K yoelov. dewxtéov, Smu Toov dovl vo AABET wud- nam si aequale non est, aut maius est aut minus. prius,
10 UL,
el yap i éorwv leov, fror peifdv domv 7 Eluceov.
gorw modregov, &l Svvardy, ueifov ©0 AABET wuape K
tob K yoglov. évépgeye 0f) ra AA4B, BET rolyove, |
y/g
) v i

e

I

]'7 i si fieri potest, segmentum 44 BEI maius sit spatio K. in-
4 scripsi igitur triangulos 4 4B, BEI ita, ut diximus, et
! etiam in segmentis reliquis alios friangulos inscripsi eandem

15 ruduave §Ade Tolyove v wbréy fdow Hyovve Toi basim habentes, quam segmenta, altitudinemque eandem, et
ues o * 10vTe Tols semper in segmentis deinde ortis friangulos inseribo eandem

L4 \ & 1 2 4 \ 2.\ Nooor
TREPOTEGOLY %ol VYOG TO aUTl, xel il &g Ta VeTEQoV ; basim habentes, quam segmenta, altitudinemque eandem ;
’ ¥ ’ \ ! . . . . . .
ywlpeve tuduete eyyedpn O0vo Tolywve tov abtdy j erunt igitur (aliquando) segmenta reliqua minora excessu,

wg slgnrar, Evéyoupe 0% xel sl T mepulamdusve

Bacy Eyovie toig tpaudreGow xai UPog 1O adrd” d6- quo segmentum 4 4 B EI" spatium K excedit [ prop. 20 coroll.].
Gotvrar O T xevedamdusve tuduere HldeGova Tdg itaque polygonum inscriptum maius erit spatio K; quod
20 Dwegoyde, & Vmegéyst ©0 A ABET wudue 100 K yo- |
olov. &6re TO Eppoagiusvor molbyovov pcifov i6Gei-
tor toh K-° Omep advvarov. émel pdo fovwv EEfjg nel-

9 zg] G, e corr. E, 70 A, 12 44BET"| 8, A4EBI"A.
17 dvo0] Af; melius abesset. 20 A4BEI'} 8, A4dEBI" A.
22 yap] addidi, om. A48,
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usve yoole v 1 tevpamdaciove Adye, weHTOV uly
10 ABI v9iyovor rtergamic6iov tov AAB, BET g1~
pdvev, Exste 08 adte revte vetroumddein OV slo g
Endpeve Tpduate Epyoepiviov wrl dsl otte, Oflow,
5 g GVumavTe TC Yoolw EAdecovd et % émitoiTe Tod
usyietov, to 08 K énivourév dote tod peyierov ymolov.
o¥x doa otiv peifov 10 AABET tpape vod K yogiov.
éotw 0¢, &l dvvardv, Elaceov. xelefw 07 10 uiv
ABI" rolyovoy iGov ©¢ Z, tov 0 Z véragrov 10 H,
© 10 %ol Opolwmg Tob H 10 O, xel de&l éEfg 1déedw, fog
%o pévnrar To doyavov Elaseov tds Umegoyds, & Umsp-
Eger ©0 K ywplov To¥ tudparog, xol E6te Flaeeov to
I éovww O o Z, H, 6, I yoole xoi 10 toltov vob 1
énlroure tob Z. EForw 0% xel v0 K tod Z énmlvoirov-
15 leov doo 10 K voig Z, H, 0, I xai ©( voito udos
o0 I émel odv w0 K ywolov zéwv uiv Z, H, 6@, I
xooiay vmspéyer éAdeeove vod I, tod 0% Tuduarog
uelfove Tov I, 0fjdov, dg pellovd évre ta Z, H, @, I
xwoie T0D Tudparog” Omweg advvarov: elydn ydo, b,
20 Zav 7] bmocaoty ywole &Efig xelusve dv Terpamlasiovt
Mygo’, t0 0t péypievov Gov 7 ©6 &lg TO Tudua yyga-
QOUEV® TOLYOV®, To GVumavTe Yoole €ldGGove éoosi-
tar Tod Tuduerog. ovx dga 10 AABEI tudue élac-
6ov éore tod K ywolov. &0slydn 0€, 6ur 0dd% peitov-
25 Gov oo éotiv T K. 10 0t K yweiov émirguéy dom
700 ToLpvov 1od ABI nal 10 AABET épa tpdpe
énirourdy d61i 1o ABI touydvov.

2 zolyovor] A, om. B. 3 d¢] A, om. 8. adra tedre]

scripsi, 7o avie A, ipsa 8. 8 d7) A, itaque corr. ex
autem B. 70 — 9 vé Z] AB; debuit esse ¢ piv ABI" 7or-
yove ieov o Z. 10 fwg xe pévmrar] scripsi, wore rovoys-
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feri non potest. nam quoniam deinceps posita sunt spatia
quaedam in quadrupla proportione, primum triangulus ABI
quadruplo maior triangulis 44B, BED [prop. 21; cfr.
p. 308, 20, deinde hi ipsi quadruplo maiores triangulis in
segmentis sequentibus inscriptis, et semper hoc modo, ad-
paret, omnia simul spatia minora esse quam tertia parte
maiora maximo [prop. 23], spatium autem K tertia parte
maius est maximo spatio. itaque segmentum 4.4 BEI" maius
non est spatio K.
sit autem, si fieri potest, minus. ponatur igitur
7Z=ABl, H=1Z, 6 =1H, .
et deinceps spatia ponantur, dum fiat ultimum spatium minus
excessu, quo spatium K segmentum excedit [Eucl. X, 1],
sitque ¢hoc excessu) minus I; sunt igitur
Z+H+ 0+ I+4I=47Z [prop. 23]
erat autem etiam K = 4Z; itaque
K=Z+4+H+4+04+I+3%1
jam quoniam spatium K spatia Z, H, ©, I excedit spatio
minore, quam est spatium I, segmentum uero spatio maiore,
quam est I, adparet, spatia Z, H, 0, Imaiora esse segmento;
quod fieri non potest; nam demonstratum est, si spatia
quotlibet deinceps data sint in quadrupla proportione, et
maximum triangulo in segmento inscripto aequale sit, omnia
simul spatia minora fore segmento [prop. 22]. itaque seg-
mentum AA4BEI minus non est spatio K. demonstratum
autem est, id ne maius quidem esse; itaque spatio K aequale
est. uerum spatium K tertia parte maius est triangulo 4BI;
ergo etiam segmentum AABET tertia parte maius est tri-
angulo ABT.

vnren A, ut fiat 8. 18 §7] scripsi, ds A, 15 éoc] A,
ergo est . 16 vaw] GH, 70 A. 20 éiz] A, om. 6. 26
dox] B, om. A. In fine: deyundovs veroeyaviouos A (o oe-
poins add. D), explicit liber qui dicitur quadratura
parabole (in ras) #. Deinde add. D: EYTYXOIHC | AEON
FEWMETPA : — |+ moldods &g Avudfavreag lowg wodd gilraze pov-
ooug: oo
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